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Dans son papier fondateur de 1964 [1], Vizing prouve que ∆ + 1 couleurs
suffisent pour colorer les arêtes d’un graphe, ∆ étant le degré maximum du
graphe. La preuve donne en réalité un algorithme pour passer de n’importe
quelle coloration à une (∆ + 1)-coloration via une série de changements de
Kempe. Effectuer un changement de Kempe consiste à échanger les deux
couleurs dans une composante bichromatique maximale.

Peu après [2], Vizing demande si (∆+1) peut être remplacé par le nombre
optimal de couleurs χ′ dans l’énoncé ci-dessus. Il y a peu de classes de graphes
pour lesquelles cette conjecture a été prouvée : les graphes bipartis [3], les
graphes de degré maximum 4, ainsi que les graphes sans triangles [6] .

Nous prouvons que la conjecture est vraie dans le cas des graphes sans K5

et discutons de comment étendre la méthode au cas général. L’outil principal
est une analyse fine des éventails de Vizing.
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