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Nous étudions ici la complexité de décider si un graphe dirigé D = (V,A)
admet une partition (A1, A2) de ses arcs, de sorte que chacun des deux
graphes (V,A1) et (V,A2) vérifie une propriété particulière. On s’intéresse
principalement aux propriétés suivantes : être connexe, être fortement connexe,
être acyclique (couvrant ou non), contenir une arborescence entrante (ou
sortante), avoir une condition sur le degré entrant (ou sortant), contenir un
certain nombre d’arcs, être eulérien ou être un cycle. Au total, nous fixons,
ou redonnons, la complexité de 120 problèmes de partition d’arcs sur les
graphes dirigés. Pour certaines paires de propriétés, nous donnons également
des conditions de connexité qui garantissent l’existence d’une telle partition.

Le sujet est directement lié à deux célèbres conjectures ([1], [2]). La
première, proposée par C. Thomassen en 1989, est la suivante : il existe
un entier k tel que tout graphe dirigé k-arc-fort admet une arborescence sor-
tante et une arborescence entrante arc-disjointes. En 2004, J. Bang-Jensen
et A. Yeo proposèrent une conjecture plus forte : il existe un entier k tel que
tout graphe dirigé k-arc-fort admet deux sous-graphes fortement connexes
couvrants arc-disjoints.
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