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Nous définissons le jeu du plus grand sous-graphe connexe. Ce jeu se joue
sur un graphe dont les sommets sont initialement non colorés. Lors de tours
successifs, le premier joueur, Alice, colore en rouge un sommet non coloré,
puis le second joueur, Bob, colore un sommet non coloré en bleu. Le jeu
s’acheve lorsque tous les sommets du graphe ont été colorés. Le vainqueur
est le joueur dont le sous-graphe coloré a la plus grande composante connexe.

Nous prouvons que, si Alice joue optimalement, Bob ne peut jamais ga-
gner, et définissons une classe de graphes infinie, appelés graphes miroirs,
dans lesquels Bob peut forcer une égalité. Du point de vue complexité, nous
montrons ensuite que déterminer l'issue du jeu est PSPACE-complet méme
lorsque restreint aux graphes bipartis de petit diametre, et que reconnaitre un
graphe miroir est Gl-difficile. Enfin, nous caractérisons les chemins et cycles
pour lesquels Alice a une stratégie gagnante, et nous prouvons que l’issue du
jeu peut étre déterminée en temps linéaire dans la classe des cographes.

Une version de ce travail a été présentée lors de WG 2021 [I]. La version
complete se trouve ici.
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